Considere o tabuleiro da figura.

a) Considere uma pega com 4 casas:

De quantas maneiras diferentes pode-se colocéa-la no
tabuleiro, sem gira-la e mantendo-se sempre a mesma
face voltada para cima, de forma a cobrir 4 casas por
completo?

b) Considere, agora, a peca com 3 casas:

Imaginando todas as posicdes possiveis para a

mesma, e mantendo-se sempre a mesma face voltada

para cima, de gquantas maneiras diferentes pode-se

coloca-la no tabuleiro de modo que cubra 3 casas por

completo?

Resolucéo

a) Considerando duas linhas consecutivas do tabu-
leiro, a peca considerada pode ser colocada em
4 posigbes diferentes, como se vé na seqiiéncia de
figuras:

Como existem 3 formas de se escolher duas linhas
consecutivas (12 linha e 22 linha, 22 linha e
32 linha; 3% linha e 42 linha), no total existem
4 x 3 = 12 maneiras diferentes de colocar a peca
no tabuleiro.

b) Para cada quadrado 2 x 2, existem 4 posicées pos-
siveis para a peca Hﬂ , como mostra a

seqléncia de figuras seguinte:

Como, pelo exposto no item a, existem 12 ma-
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neiras diferentes de posicionar o quadrado
2 x 2, existem 12 x 4 = 48 formas de posicionar a
peca considerada.
Respostas: a) 12 maneiras
b) 48 maneiras

Um grande arranjo de flores deve ser formado com

800 rosas, 750 horténcias e 600 cravos, sendo com-

posto de ramos, todos 0s ramos com 0 mesmo nume-

ro de rosas, o mesmo numero de horténcias e o

mesmo nimero de cravos. Nestas condicdes,

a) qual o maior nimero de ramos que pode ser forma-

do?

b) quantas flores de cada qualidade tem cada ramo?

Resolucéo

a) A quantidade n de ramos é divisor natural de 800,
750 e 600 e o maior possivel. Desta forma
n = mdc(800, 750, 600) = 50

800
b) Cada ramo devera conter =0 = 16 rosas,

750
50
Respostas: a) 50 ramos
b) 16 rosas, 15 horténcias e 12 cravos

= 15 horténcias e = 12 cravos

Seja a seguinte expressao algébrica:
x3 _y3 X3+ y3
X-y X+y

, Na qual x e y sdo nameros reais

COmMXZy e X£-Y.
a) Encontre o valor de x para que a expressao resulte

em 5 paray = 3.
b) Simplifique a expressao algébrica dada.
Resolucédo

Supondo x £ y e X # - y, temos:
x3-y3 x3 +y3

1) - >
X-y X+y
_ Xm0+ xy+yd) X+ Y -xy+y) _
X-y X+y
=0C+Xy+Y2) - (X2 —xy +y2) =2xy
5
2) 2xy=5ey=30 2.x.3=5@x=?

5
Respostas: a) X = 5

b) 2xy
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a

Considere as circunferéncias z, e z, de equagdes
20 (y=2P2+ (x+12=5¢e z,;x2+y?-2x+2y=0
a) Verifique se o ponto P = (2, 2) pertence ao interior da
circunferéncia z,,.
b) Determine os pontos de interse¢do das circunferén-
cias z, e z,.
Resolucéo
a) Aequacdox?+y?-2x+2y=0
= (x=1)2 + (y + 1)2 = 2 é de uma circunferéncia
de centro O,(1;, - 1) e raio R, = V2
Como
Opp, =V @-1P +(2-(-1)? =V10 >V2=R,,
o0 ponto P ndo pertence ao interior da circun-
feréncia z,.

b) Os pontos de intersecg¢éo das circunferéncias z; e
Z, sdo as solugbes do sistema.

{(y—2F+(x+1)2:5
X2+y2_2x+2y=0

=3

=

{x2+y2+2x—4y:0
- X+Yy2-2x+2y=0

{x2+y2+2x—4y:0
2x-3y =0

X +Yy2+2x-4y=0
< 2X

A

2
Assim, xZ + 2 +2x-4. 2 =0 =
3 3

= 13x2-6x=0 - x=00ux=%. Como, para

6 4
x=0tem-sey=0e, parax = — tem-sey = —,
y p 13 y 13

0s pontos de intersecgdo das circunferéncias séo

6 4

Respostas: a) P € externo ao circulo z,

. 6 . 4
b) (0;0) e (EE)
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Seja f uma funcdo de 1° grau que passa pelos pontos

(-1,-1) e (2, 0). Determine:

a) a taxa de variagdo entre X, = -1 e x, = 2,

b) a equacdo da funcéo f.

Resolucéo

a) Admitindo que “a taxa de variagdo entre x; = -1 e
X, =27 seja o coeficiente angular m da reta determi-

nada pelos pontos (-1; -1) e (2; 0), temos:
- 0-(-1 1
m= y2 yl = ( ) =
X, = X; 2-(-1) 3

b) A equacéo da funcgéo f que passa pelo ponto (2; 0) e

1
tem coeficiente angular — é
3

1 1 2
y-0= — (x=-2)=y= — X -—
3 3 3
1
Respostas: a) —
3
2
b)fx) = — x - —
3
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Considere a seguinte equacao:

4 cos?x - 2(V3-1) cos x - V3 =0

a) Encontre os valores de x que satisfacam essa equa-
céo.

mn
b) Verifique se o valor o satisfaz a equacéo.

Resolucéo
a) 4cos’x-2(V3-1)cosx-V3=0 <

~ 4cos?x-2V3cosx+2cosx-V3=0 =
- 2003x(2cosx—\/§)+1.(ZCosx—\/§)=0a
= (2cosx—\/§)(2¢:osx+1)=0 =

e 2cosx-V3=0ou2cosx+1=0 «

3 /m .
- ——, portanto, e ndo satisfaz a

/T
b) cos —
6 2

equacgdo dada, ja que as Unicas solugbes séo

COSX= — 0OUCOSX= ——.
2 2
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Dadas as matrizes:

log,x log,2x 4 28
A= y ,B= eC=
y 7 4 10

a) Efetue o produto AB.
b) Determine os valores de x e y para que AB = C.
Resolucéo

log,x log,2x

4
a A= y eB= i)
y —_— 4
2
4 log,x + 4 log,2x
A.B= =
4y + 2y
log,(16 x%)
6y
log,(16 x%) 28
b) AB=C, AB = eC= 8]
log,(16 x8) 28
6y 10
8 — 528
log,(16 x8) = 28 16x° =2
=3 =3 _ 5 =43
6y =10 y= 3
XA & x=23
Y=73 Y==3
xX=8
= _ 5
y==3
log,(16 x8)
Respostas: a) AB =
6y

5
b)XZSGy:?
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Em relagdo a desigualdade: 3° ~5x+7 < 3,

a) encontre os valores de x, no conjunto dos reais, que
satisfagam essa desigualdade;

b) encontre a solucéo da desigualdade para valores de
X no conjunto dos inteiros.

Resolucéo

FP-X+7 <31 L X2 _5x+7<1 e X2-5x+6<0 ~

= 2 <X < 3, pois o gréfico da funcdo
f(x) = x2 — 5x + 6 é do tipo:

Iky

No intervalo |2; 3[ ndo existe nenhum numero inteiro.

Respostas: a) ]2; 3[
b) @
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Um colégio possui duas salas, A e B, de determinada

série. Na sala A, estudam 20 alunos e na B, 30 alunos.

Dois amigos, Pedro e Jodo, estudam na sala A. Um

aluno é sorteado da sala A e transferido para a B.

Posteriormente, um aluno é sorteado e transferido da

sala B para a sala A.

a) No primeiro sorteio, qual a probabilidade de qualquer
um dos dois amigos ser transferido da sala A para a
B?

b) Qual a probabilidade, no final das transferéncias, de
0s amigos ficarem na mesma sala?

Resolucéo

a) A sala A possui Pedro, Jodo e mais 18 alunos.

A probabilidade de, no primeiro sorteio, ser trans-
ferido qualquer um dos dois amigos é
2 1

20 ~ 10

b) Transferido um aluno da sala A para B e pos-
teriormente um aluno de B para A, os dois amigos
terminardo na mesma sala se, nenhum dos dois
for transferido no primeiro sorteio ou se 0 mesmo
amigo for transferido nos dois sorteios. A proba-
bilidade de que isto ocorra é

18 2 1 9 1 280 28

—_t—, — = + = =
20 20 31 10 310 310 31

R tas: 1 b 28
espostas: a) 10 ) 37
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Em relacdo ao seguinte sistema de equagdes:
{3x—2y:8

2x + my =10

a) resolva o sistema para m = 4;

b) encontre o conjunto de valores de m, em relacdo
aos reais, para que o sistema seja possivel e deter-
minado.

Resolucéo

a) Param =4 temos:

{a—@:a {&—@:8

=3

2x +4y =10 X+2y=5
13
{SX -2y=8 X= e
13
T 4
- \4
Y=g
. 3x-2y=8 L ‘
b) O sistema , nas incégnitas x e y, é
2x+my =10
possivel e determinado se, e somente se:
3 -2 4
20 =3m+4%20 - m#* - —
2 m 3
Respostas: a) 3.7
postas. 1’8
4
b)ym# - —

3
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Comentario

As dez questbes foram bem enunciadas e a prova
foi bem equilibrada quanto & dificuldade e aos assun-

tos exigidos. Lamentamos, apenas, a falta de questbes
de Geometria.

10% — Trigonometria

20% — Geometria Analitica

70% — Algebra
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